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Рассмотрим уравнение вида:
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Задача А. Найти в области 
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 решение 
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Для доказательства существования решения 
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 задачи А для уравнения (1) в области 
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, следует решить первую задачу Дарбу
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и задачу
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Решение задачи (5) известно (см. курсовую работу) и имеет вид
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а оператор 
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Рассмотрим решение задачи (4). 
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Сделаем замену переменных
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Учитывая, что 
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получили общее решение гиперболического уравнения 
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Используя условия из (4) получим
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Таким образом, получили систему уравнений для определения функций 
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Из второго уравнения получим
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Из первого уравнения получим
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Для определения 
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используем условие  
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Аналогично из параболической области 
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Обозначим 
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Что бы найти 
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[image: image70.wmf](0)

A

w

=

, 
[image: image71.wmf]()

B

wp

=

,

т.е. уравнение 
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при условиях (9).

Из (10) найдем
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Общее решение однородного уравнения
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Частное решение ищем в виде
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Подставляя в уравнение найдем
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Поэтому
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Т.к. 
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или 
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Вычтем из второго уравнения первое
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окончательно 
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Для  
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Таким образом, получили
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Поэтому
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Тогда для 
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где 
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 - функция Грина, определяемая формулой


[image: image95.wmf]2

()

2

2, 0,

2

2

(,)

2, ,

2

2

y

yt

y

t

ye

eshty

sh

Gyt

ye

eshyt

sh

p

p

p

p

p

p

-

-

--

-

ì

-

££

ï

æö

ï

ç÷

ï

èø

=

í

æö

ï

££

ç÷

ï

æö

èø

ï

ç÷

èø

î



[image: image96.wmf]1

0

0

lim()

x

x

ADx

a

d

-

®

=

, 
[image: image97.wmf]1

0

0

lim()

x

x

BDx

a

b

-

®

=

.

Решение задачи (4) определяется формулой (6), (11).
Для доказательств единственности решения в области 
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Учитывая, что 
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Решение (12) имеет вид:
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На основании (14) имеем:
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Таким образом, получили, что решение однородной задачи Дарбу может быть только тривиальным. Единственность решения в области 
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